
Ìàòåìàòèêà Ëåòíÿÿ øêîëà Èíòåëëåêòóàë-Àâàíãàðä

4 Òåîðèÿ ìíîæåñòâ. Ðàâíîìîùíûå ìíîæåñòâà

Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáûå äâà èíòåðâàëà (a, b) è (c, d) íà ïðÿìîé ðàâíîìîùíû.

Çàäà÷à 2. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáûå äâå îêðóæíîñòè íà ïëîñêîñòè ðàâíîìîùíû. Äîêà-

æèòå, ÷òî ëþáûå äâà êðóãà íà ïëîñêîñòè ðàâíîìîùíû.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî ïîëóèíòåðâàë [0, 1) ðàâíîìîùåí ïîëóèíòåðâàëó (0, 1].

Çàäà÷à 4. Äîêàæèòå, ÷òî ïîëóèíòåðâàë [0, 1) ðàâíîìîùåí îòðåçêó [0, 1]. Äîêàæèòå,
÷òî èíòåðâàë (0, 1) ðàâíîìîùåí îòðåçêó [0, 1].

Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî èíòåðâàë (0, 1) è ëó÷ (0, +∞) ðàâíîìîùíû.

Çàäà÷à 6. Äîêàæèòå, ÷òî îòêðûòûé êðóã ðàâíîìîùåí ïëîñêîñòè.

Çàäà÷à 7. Äîêàæèòå, ÷òî îòêðûòûé êðóã ðàâíîìîùåí çàìêíóòîìó êâàäðàòó.

Çàäà÷à 8. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé íóëåé è åäè-

íèö ðàâíîìîùíî ìíîæåñòâó âñåõ ïîäìíîæåñòâ íàòóðàëüíîãî ðÿäà.

Çàäà÷à 9. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé öèôð 0, 1,

2, 3 ðàâíîìîùíî ìíîæåñòâó áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé öèôð 0 è 1.

Çàäà÷à 10. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé öèôð 0, 1,

2 ðàâíîìîùíî ìíîæåñòâó áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé öèôð 0 è 1.

Çàäà÷à 11. Ïîïðîáóéòå äîêàçàòü òåîðåìó Êàíòîðà-Áåðíøòåéíà: åñëè ìíîæåñòâî A
ðàâíîìîùíî íåêîòîðîìó ïîäìíîæåñòâó ìíîæåñòâà B, à B ðàâíîìîùíî íåêîòîðîìó

ïîäìíîæåñòâó ìíîæåñòâà A, òî ìíîæåñòâà A è B ðàâíîìîùíû.
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